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Požadované dovednosti:  

• určení definičního oboru funkce 

• funkce prostá, inverzní, sudá, lichá 

• skládání funkcí 

Definice funkce, definiční obor, obor hodnot: 

Reálnou funkcí  f  reálné proměnné x se nazývá takové zobrazení (předpis)  f : R → R, které 
každému x Î R přiřazuje právě jedno reálné y Î R, tj. předpis, který každému reálnému x Î 
Df  přiřazuje právě jedno reálné y tak, že [x; y] Î f 

zápis funkce :   f : y = f(x) , x Î Df     nebo  f : x → f(x) , x Î Df 

Způsoby zadání funkce : 
1.) předpisem (vzorcem) → např.  f :  y = x2 
2.) tabulkou (výčtem prvků) 
3.) grafem 
 
Definiční obor funkce (Df) je množina všech  x Î R, k nimž existuje právě jedno y Î R takové, 
že [x; y] Î f 
 
Obor hodnot (Hf) je množina všech  y Î R, k nimž existuje alespoň jedno x Î R takové, že [x; 
y] Î f (množina všech funkčních hodnot (všech y))  
 
Graf funkce je množina všech bodů  X [x; f(x)], kde x Î Df  
 
Vlastnosti funkcí: 

1.  
• rostoucí fce Û pro" x1, x2 Î Df platí x1< x2  Þ f(x1) < f(x2) 
• klesající fce Û pro" x1, x2 Î Df platí x1< x2  Þ f(x1)  > f(x2) 

Ø fce rostoucí či klesající = fce ryze monotónní 
• neklesající fce Û pro" x1, x2 Î Df platí x1< x2  Þ f(x1) £ f(x2) 
• nerostoucí fce Û pro" x1, x2 Î Df platí x1< x2  Þ f(x1) ³ f(x2) 

Ø fce nerostoucí či neklesající = fce monotónní 
2.  

• prostá fce Û pro" x1, x2 Î Df  platí x1¹ x2  Þ f(x1)¹ f(x2)  (tzn. k různým x existují 
různá y) 
Ø je-li funkce rostoucí nebo klesající  Þ je prostá 
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3.  

• sudá fce Û pro " x Î Df  je také  -x Î Df  Ù f(-x) = f(x)      

o např. f : y = x2 

o graf sudé fce je souměrný podle osy y 

• lichá fce Û pro " x Î Df  je také  -x Î Df  Ù f(-x) = - f(x)   
o např. f : y = x3 
o graf liché fce je souměrný podle počátku 0 

4.  
• periodická fce Û $  p Î R - í0ý takové, že  pro " x Î Df :  x ± p Î Df  Ù   

f(x ±  k× p) = f(x)   
o např. f : y = sin x; p = 2p 

5.  
• shora omezená fce Û $  h Î R takové, že pro " x Î Df :  f(x) £ h 
• zdola omezená fce Û $  d Î R takové, že pro " x Î Df :  f(x) ³ d 

o omezená fce Û omezená shora i zdola 
6.  

• inverzní funkce f -1 :  
a) existuje Û fce f je prostá 
b) Df-1 = Hf   

   c) každému  y Î Df-1 je přiřazeno právě to  x Î Df, pro které je  f(x) = y  
 
Určení inverzní funkce: 
a) zjistíme, zda je fce prostá ( tzn. zda je rostoucí či klesající v celém Df ) 
b) určíme: Df = Hf-1 Ù Hf = Df-1 
c) zaměníme x s y; vyjádříme y 

Ø grafy fcí  f  a f-1 jsou souměrné podle přímky y = x 
 
Skládání funkcí: 
Složená funkce z fcí  g a f je funkce h, která se označuje g ○ f  a pro kterou platí : 
a) jejím definičním oborem je množina těch x Î Df, pro která f(x) = Dg 
b) " x Î D (g ○ f )  je  (g ○ f )(x) = g (f(x)) 
g ... vnější fce   např.  h : y =   g =  
f  ... vnitřní fce       f = x – 2 
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