fakulta Funkce - zakladni vlastnosti

W Prirodovédecka KFC/SEM, KFC/SEMA

Pozadované dovednosti:

» urceni defini¢niho oboru funkce
» funkce prosta, inverzni, sudd, licha
o skladani funkci

Definice funkce, defini¢ni obor., obor hodnot:

Redlnou funkci f redlné proménné x se nazyva takové zobrazeni (pfedpis) f: R — R, které
kazdému x € R pfifazuje praveé jedno redlné y € R, tj. pfedpis, ktery kazdému redlnému x €
Dr pfifazuje prave jedno realné y tak, ze [x; y] € f

zapis funkce : f:y=fix),xe D¢ nebo f:x— f(x),x € Dr

Zpisoby zadani funkce :

1.) ptedpisem (vzorcem) — napt. f: y =x
2.) tabulkou (vyctem prvkil)

3.) grafem

2

Defini¢ni obor funkce (Dy) je mnozina vSech x € R, k nimz existuje prave jedno y € R takové,
ze[x;ylef

Obor hodnot (Hy) je mnozina vSech y € R, k nimz existuje alespoii jedno x € R takové, Ze [x;
y] € f(mnozina vSech funk¢nich hodnot (vSech y))

Graf funkce je mnozina vSech bodi X [x; f(x)], kde x € Dr

Vlastnosti funkci:

1.
e rostouci fce < proV xi, X2 € Drplati xi< x2 = f(x1) < f(x2)
o klesajici fce < proV xi, x2 € Drplati xi< x> = f(x1) > f(x2)
» fce rostouci ¢i klesajici = fce ryze monoténni
¢ neklesajici fce < proV xi, x2 € Drplati xi<x2 = f(x1) < f(x2)
e nerostouci fce < proV xi, xo € Drplati xi< x2 = f(x1) > f(x2)
» fce nerostouci ¢i neklesajici = fce monotonni
2.

e prosta fce < proVv xi, x2 € Dr plati x1# x2 = f(x1)# f(x2) (tzn. k riznym x existuji
riznd y)
» je-li funkce rostouci nebo klesajici = je prosta
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3.
e suda fce < pro V x € Dr je také -x € Dy A f(-x) = f(x)
o mnapt.f:y=x*
o graf sudé fce je soumérny podle osy y
e licha fce < pro V x € Dr je také -x € Dr A f(-x) = - f(x)
o mnapt.f:y=x>
o graf liché fce je soumérny podle pocatku 0
4.
e periodickd fce < 3 p € R - {0¢ takové, ze pro V x € Dr: x+p e Df ~
f(x £ k p)=1(x)
o napt. f:y=sinx; p=2n
5.
e shora omezena fce < 3 h € R takové, ze pro V x € Dr: f(x) <h
e zdola omezena fce < 3 d e R takové, ze pro V x € Dr: f(x)>d
o omezena fce < omezena shora i zdola
6.
e inverzni funkce /! :
a) existuje < fce fje prosta
b) Dr! = Hy
¢) kazdému y e Dr! je pfitazeno pravé to x € Dy, pro které je f(x) =y
Urceni inverzni funkce:
a) zjistime, zda je fce prosta ( tzn. zda je rostouci ¢i klesajici v celém Dr )
b) ur¢ime: Df= Hf'!' A He= Df!
c) zaménime X s y; vyjadiime y
> grafy fci £ a ! jsou soumérné podle piimky y = x
Skladani funkei:

Slozena funkce z fci g a f'je funkce A, kteréd se oznacuje g © f a pro kterou plati :
a) jejim defini¢nim oborem je mnozina téch x € Dy, pro kterd f(x) = Dg

b) Vx e D(gof) je (g0 =g fx)

g ... vngjsi fce napt. h:y=3/x-2 g= 3u
f ... vnitini fce f=x-2
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